
 

 

ΠΑΝΕΛΛΗΝΙΕΣ 2013 

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΓΕΝΙΚΗΣ ΠΑΙΔΕΙΑΣ 

ΕΝΔΕΙΚΤΙΚΕΣ ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ 

ΘΕΜΑ Α 

Α1. Απόδειξη σχολικού βιβλίου σελ. 28 

Α2. Ορισμός σχολικού βιβλίου σελ. 14 

Α3. Ορισμός σχολικού βιβλίου σελ. 87 

Α4.  α) Λ 

 β) Σ 

 γ) Λ 

 δ) Λ 

 ε) Λ 

ΘΕΜΑ Β 

B1. 





 23

2

1
1

11
lim

2

1
)(

xx

xx
P

x
  

4

1

)2)(1(

1

2

1

)11(

1
lim

2

1

)11)(1(

11
lim

2

1

2122

2

1













 xxxxxxx

xx

xx
 

)1()( 3 f΄P   

Όπου 

3

1
ln

3

11

3
ln

3

1
)(ln

3
ln)

3
()(  x

x

x
x΄x

x
x΄

x
xf΄  

Και 
3

1

3

1
1ln

3

1
)1( f΄  ΑΡΑ 

3

1
)( 3    

Β2. Το Α΄ είναι συμπληρωματικό του Α οπότε:  
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Γ2. 

Ο πίνακας συμπληρωμένος είναι: 

 

 
ix  if  

[50,  60) 55 0,1 

[60,  70) 65 0,3 

[70,  80) 75 0,2 

[80,  90) 85 0,4 

 

Γνωρίζω ότι 34 2 ff   (1) 

Αφού δ=75 άρα μέχρι εκεί θα βρίσκεται το 50% των παρατηρήσεων. 
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21 13115 ff   (3) 

 

Λύνω  το σύστημα από σχέσεις (2) & (3) 
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Άρα το δείγμα είναι ομοιογενές. 
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Δ1. 1ln)(  xxf΄  όπου 0x  άρα 1)1( f΄  
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Οπότε η εφαπτομένη στο (1,f(1)) είναι: 

11:   xyxy  

Τα σημεία τομής της ε με τους άξονες είναι:  

Για  x=0, y=κ-1 

 Y=0, x=-κ+1 
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 -2<k-1<2, -1<κ<3 και αφού κ>1 και κ ακέραιος άρα κ=2 

Δ2. α) Η εφαπτομένη είναι y=x+1 
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β) Ισχύει για την νέα μέση τιμή x́ ότι 
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Δ3. Ισχύει 7ln)ln( eaa     
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Ακόμη f(x)=xlnx+2 άρα f΄(x)=lnx+1 και 
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Οπότε: 

f(α) =αlnα+2 

f(β)=βlnβ+2 

f(γ)=γlnγ+2 

f(e)=e+2 

f΄( 0111/1ln)1  e
e

 

Ακόμη  

x 
      0                     

e

1
               

f’(x)  - + 

f(x)    

                                                                            Τ. Ε  

Και άρα στο ),
1

( e
e

η f είναι γνησίως αύξουσα οπότε το εύρος )/1()( ef΄efR  , R=e+2 

Και 
5

022ln2ln2ln 


eaa
x


 

5

15

5

87 ee
x





  

Δ4. 

α) Εφαπτομένη που σχηματίζει οξεία γωνία  με x’x, στο σημείο  ( )(, tft ) σημαίνει 

0)(' tf  με 1ln)('  ttf  

άρα 1ln t  

et /1  

Που σημαίνει ότι έχουμε 20 παρατηρήσεις. 
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