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                                            ΕΝΔΕΙΚΤΙΚΕΣ ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ 

ΘΕΜΑ Α 

 

Α1.  Απόδειξη σχολικό βιβλίο σελ 65  

Α2.  Ορισμός σχολικό βιβλίο σελ 87 

Α3. Ορισμός σχολικό βιβλίο σελ 27 

Α4.   α) Λ 

        β ) Σ 

        γ)  Σ 

        δ) Λ 

        ε)  Σ 

                                           

                                                     ΘΕΜΑ Β  

Β1.  f(x)=
1

3
𝑥3 − 𝑥2 − 3𝑥 + 1     𝑥 ∈ ℝ 

         f ′(𝑥) = 𝑥2 − 2𝑥 − 3 

 

B2.    f ′(𝑥) = 0 

       𝑥2 − 2𝑥 − 3 = 0 

       Δ = 4 − 4 ∙ 1 ⋅ (−3) = 16 

       𝑥1,2 =
2±4

2
= {

𝑥1 =
6

2
= 3

𝑥2 = −
2

2
= −1

 

 



 

 

     X                         -1                           3 

    f’(x)            +           O         -                 O         + 

    f(x)            ↗            I           ↘               I         ↗ 

 

H f  είναι γνησίως αύξουσα στο  (−∞ − 1]  και στο [3, +∞) και γνησίως φθίνουσα 

στο [-1,3]. 

Η f  παρουσιάζει τοπικό μέγιστο για x=-1 to f(-1)=
8

 3
  και τοπικό ελάχιστο για x=3 το 

f(3)=-8. 

 

B3.   

 f(0)=1 

  λ=f’(0)=-3 

 y=λx+β   άρα y=-3x+β               Για x=0 και y=f(0)=1 έχουμε :      1=-3∙ 0 + 𝛽 

                                                                                                                       β=1 

ΑΡΑ (ε): y=-3x+1 

  

B4. 

lim
𝑥→−1

𝑓′(𝑥)

𝑥+1
 = lim

𝑥→−1

𝑥2−2𝑥−3

𝑥+1
= lim

𝑥→−1

(𝑥+1)(𝑥−3)

𝑥+1
= lim

𝑥→−1
(𝑥 − 3) = −1 − 3 = −4 

 

 

                                                           ΘΕΜΑ Γ 

Γ1. 

 𝑥̅ = 4 

2∙4+5+𝜅+0+3+7

7
 = 4 

8+5+10+κ=28 

 23+κ=28 

κ=28-23 

κ=5 



 

 

 

Γ2. 

Παρατηρήσεις : 4,5,4,5,0,3,7 

(διάταξη κατά αύξουσα σειρά )    0 ,3,4,4, 5,5,7 

                                       δ=𝒕𝟒 =4 

 

Γ3. 

 

         𝑠𝟐 =
∑ (𝒙𝒊−𝑥̅)𝟐∙𝜈𝑖

𝟕
𝒊=𝟏

ν
 

𝑠2 =
(0 − 4)2 + (3 − 4)2 + 2(4 − 4)2 + 2(5 − 4)2 + (7 − 4)2

7
 

        s𝟐 =
16+1+2+9

𝟕
 

       𝑠𝟐 =
𝟐𝟖

𝟕
 

       s𝟐 = 4 

 

Γ4. 

s=√𝑠2=√4 = 2 

CV =
𝑆

 𝑥̅
=

2

4
=

1

2
= 0,5  άρα CV = 50% 

Το δείγμα δεν είναι ομοιογενές διότι  CV > 10%. 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

                                            ΘΕΜΑ Δ 

 

Δ1.   

‘Εστω x και y οι διαστάσεις του ορθογωνίου σε m. 

𝐸 = 𝑥 ∙ 𝑦    Επειδή το εμβαδόν Ε ισούται με 100 έχουμε ότι : 

𝑥 ∙ 𝑦 = 100     

𝑦 =
100

𝑥
    ,                 𝑥 > 0 

 Για την περίμετρο Π ισχύει 𝛱 = 2𝑥 + 2𝑦=2𝑥 + 2 ∙
100

𝑥
= 2𝑥 +

200

𝑥
 

Άρα  𝛱(𝑥)  = 2𝑥 +
200

𝑥
            ,       𝑥 > 0 

 

Δ2.    𝛱′(𝑥) = 2 −
200

𝑥2 =
2𝑥2−200

𝑥2  

 

𝛱′(𝑥)=0 

2𝑥2 − 200=0 

2𝑥2 = 200 

𝑥2 = 100 

x=-10  (απορρίπτεται)  ή x=10  

 

     X 0                                10                                       +∞ 

    Π’(x) Ι             -                    Ο                   + 

    Πx) Ι            ↘                    Ι                     ↗ 

 

Για x=10 το ορθογώνιο έχει τη μικρότερη περίμετρο. 

Και επειδή   𝑦 =
100

𝑥
    έχουμε  ότι 𝑦 =

100

10
= 10 

𝑥 = 𝑦 = 10  άρα το ορθογώνιο είναι τετράγωνο. 

 

 



 

 

Δ3. 

𝑥1,𝑥2 ∈ (0,10)  και η συνάρτηση 𝛱(𝑥) είναι γνησίως φθίνουσα στο διάστημα (0,10) 

   𝑥1    <  𝑥2 

𝛱(𝑥1) > 𝛱(𝑥2) 

𝛱(𝑥1) − 𝛱(𝑥2) > 0 

 

      𝑥1    <  𝑥2 

      𝑥1   −  𝑥2 < 0 

 

ΤΕΛΙΚΑ         𝛢 =
𝛱(𝑥1)−𝛱(𝑥2)

  𝑥1   −  𝑥2
< 0 

 

Δ4. 

lim
𝑥→10

𝛱′(𝑥)

√10𝑥 − 10
= lim

𝑥→10

2𝑥2 − 200
𝑥2

√10𝑥 − 10
= lim

𝑥→10

2𝑥2 − 200

𝑥2(√10𝑥 − 10)
= 

 

lim
𝑥→10

(2𝑥2−200)(√10𝑥+10)

𝑥2(√10𝑥−10)(√10𝑥+10)
= lim

𝑥→10

2(𝑥−10)(𝑥+10)(√10𝑥+10)

𝑥2(10𝑥−100)
= 

 

lim
𝑥→10

2(𝑥−10)(𝑥+10)(√10𝑥+10)

10𝑥2(𝑥−10)
= lim

𝑥→10

2(𝑥+10)(√10𝑥+10)

10𝑥2 =   

2∙20(10+10)

10∙102  =  
8

10
=

4

5
 

 

 

 


